
         

 

Varianta 16 
 
Subiectul I. 

a) 3.   b) 5 2 . c) (x-3)2 + (y-4)2 = 50. d) 0

145

133

121

= . e) 15. f) a= -7, b=22. 

Subiectul II. 

1) a) Calcul direct. b) 
2

1
. c) 1. d) x=1. e) -1. 

2) a) 2007·x2006. b) 
2008

2009
. c) f ’’ (x)>0 pe (0,∞). d) 2007.  e) e-cos1. 

Subiectul III. 

a) 
∧

+ 22x = 
∧
0

∧
=⇔ 32x , imposibil în 5Z  pemtru ca { }4̂,1̂,0̂2 ∈x .  

 b) f  ireductibil pentru ca nu are radacini in 5Z  conform punctului a). 

c) Calcul direct.  d) Calcul direct.  e) 25 elemente. 

f) Elementul neutru faŃă de ”o ” este e = Κ∈+
∧∧
10x ; 

∧∧∧∧
+=+ dxcbxa )'( , unde 1

22

)3( −
∧∧∧∧∧

−⋅= baac ; 1
22

)3( −
∧∧∧∧∧

−⋅= abbd . 

Cum Z*
5∈∀� , α  este inversabil, obŃinem că 

22

3
∧∧∧

− ba este inversabil, deoarece 
∧∧∧∧

=− 03
22

ba  implică 
∧∧∧

== 0ba . 

g) (K*,o ) grup, unde K* ={ },0ˆ
5Z∈≠+

∧∧∧∧
babxa  ⇒  ord K*= 24. Se arată că dacă Κ∈g , 

atunci  
∧

= 1...
 24
43421
ooo

ori

ggg . Aşadar gggg
ori

=
43421
ooo

 25

... . 

Subiectul IV. 

a) Inmultind inegalităŃile: 
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, obŃinem an≤bn≤cn, ∀ n≥1. 

b) 
e

e
n

a n

n
n

n

1
)

1
1(limlim 1 ==−= −

∞→∞→
. 

c) 
e

cn
n

1
lim =

∞→
, pentru a=1si cum 2< e <3 rezultă 

2

11

3

1 <<
e

. 

d) a=1 
2

1=⇒ nb , *N∈∀n . 

e) a<1 01<−⇒ a ; ∞−
−

∞→
== −∞→ eea

an n
n

n

1

1
lim

lim = 0. 

 

            

 



         

 

f)  a>1 01>−⇒ a ;  1lim 0
1

lim
2

1
1 === −∞→

−

∞→
eec

ana n
n

n
. 

g) Dacă a>1, obŃinem 1lim =
∞→ n

n
a , iar dacă a<1 avem 0lim =

∞→ n
n

c . Se aplică criteriul 

cleştelui inegalităŃilor de la a), iar pentru a=1 avem 
2

1
lim =

∞→ n
n

b . 

 

            

 


